E Legon n°6 : Découvrir le théoréme de Pythagore ?‘ z

Vocabulaire

Dans un triangle rectangle, le coté opposé a l'angle droit se nomme .

e . C'@ST @ PIUS coté du triangle.

Exemple : G

Le triangle EFG ci-contre est rectangle en 6.
Son hypoténuse est [......... ].

Théoreme de Pythagore

Dans un ftriangle rectangle, le carré de la longueur de

. I @St €gal @la ... des carrés des

longueurs des deux autres cotés.

Exemple :

ABC est un triangle rectangle en A, donc c

BC? = AB* + AC?

Aire du grand carré 1

Somme des aires des deux petits carrés

' [ HISTOIRE

[ Mﬁ:\?ns 2 ! Pythagore serait né aux environs de 580 av. J.-C. a Samos, une
@ . Tle de la mer Egée au sud-est de la ville d'Athénes. Sa mort est
établie vers 495 av. J.-C. Pythagore n'a jamais découvert le
théoréme portant son nom puisqu'il était déja connu par les

2 4 chinois et les babyloniens 1000 ans avant lui. Il serait par contre
le premier a l'avoir démontré.
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On dispose de :

> 4 ftriangles rectangles superposables dont les trois c6tés ont b ¢
pour longueur a, b et c. {
> 1carré de c6té (a + b) que I'on nommera ABCD.

Ecoute bien les explications données par tes camarades et ton professeur et
remplis au fur et a mesure le texte a trou pour répondre aux questions.

A

® Premiere disposition

On répartit les quatre triangles rectangles a l'intérieur du carré
ABCD de fagon a obtenir un quadrilatére (en rose) de coté c.

Sur la figure ci-contre, les points A, M\,B;B;N,C.C,O,DetD, >
P, A sont alignés.

[J 1. Démontre que l'angle PMN est un angle droit. D
Je sais que le triangle AMP est un triangle ... €N e
Or, si un triangle est rectangle, la somme des mesures de ses deux
angles ................. est égale @ ............... . A M B
Donc, AMP + APM = ...... ° ¢
c N
De plus, les triangles AMP et MBN sont superposables (égaux),
Par conséquent, APM = ... ° P
Donc, AMP + BMN = ....... °
Par aqilleurs, je sais que les points A, M et B sont .............cc.ccceeueennecer, donc
AMP + PMN + NMB = ...... °
et PMN = ...... °— (AMP + NMB)
dot PMN = ...... °— s °= ... °
Par conséquent, PMN est un angle ...
[0 2. Déduis-en la nature du quadrilatére MNOP ?
Je sais que le quadrilatére MNOP a ....................... COTEéS de MEME .......coooovceerrvrrveirrrrirnes
Or, si un quadrilatére a ... cotés de méme ............ccconnen..., @lors c'est un

Donc, MNOP est un ..o, .
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De plus, MNOP aun angle ..........cccoocuonrnccee.

OF, SIUN e aunangle ..., alors c'est

Donc, MNOP est un ......cooveeeeevceeeeeeenne

00 3. Exprime |'aire de MNOP en fonction de c.

CAMNOP == dq’TOSE — ottt e e X o e —  ier e e

@ Deuxieéme disposition

On redispose les 4 triangles rectangles a l'intérieur du carré
ABCD de c6té (a + b) de fagon a obtenir un carré (en bleu) de
coté a et un carré (en vert) de coté b.

Exprime l'aire du carré bleu et du carré vert.

® Comparaison des deux dispositions

[0 1. Justifie que l'aire du carré rose (MNOP) est égale a la somme des aires des carrés bleu et

vert.
Disposition 1: L'aire du carré .................. est égale a l'aire du carré ... moins les aires
des ..o, triangles ...

Disposition 2 : La somme des aires des carrés bleu et vert est égale d I'aire ducarré ...
moins les aires des ..........ccc.... Triangles ...,

Onadonc : Appse = o veren v e T e s e
[0 2. Ecris cette égalité en utilisant les longueurs a, b et c.

’
I
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