S Fiche 9 : Triangle rectangle ou pas Z

I - Prouver qu'un triangle n'est pas rectangle

Propriété : La contraposée du théoréme de Pythagore

Si, le carré de la longueur du plus ................... coté d'un triangle ... est
............... égaldala .................. des carrés des longueurs des deux autres .
cotés, alors ce triangle ........ est ............ rectangle.

Exercice résolu

Enoncé : ABC est un triangle tel que AB = 4 cm; AC = 2,5cmet BC =5 cm.
Démontrer que ABC n'est pas un triangle rectangle.

B
Une figure a main levée aide a visualiser le probleme.
4 cm 5cm Si ce triangle est rectangle, [BC] est son hypoténuse
car c'est le coté le plus long.
?
A 2,5 cm ¢
Rédaction

Dans le triangle ABC, [BC] est le c6té le plus long.
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On calcule séparément :

D'une part, BC% = ... ... = .
D'autre part, AB* + AC? = ... ... 24 2= ... + =

Si le triangle ABC était rectangle, d'aprés
AB? + AC? . le théoreme de Pythagore, on aurait :

On constate que: B(C?
BC? = AB? + AC?

D'aprés la ..., dU théoreéme de Pythagore, le triangle ABC n'est pas

rectangle.
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IT - Prouver qu'un triangle est rectangle

B
On considére le triangle ABC tel que BC?* = AB? + AC?.
On veut démontrer que le triangle ABC est rectangle. Pour cela,
onh commence par tracer un point C' tel que ABC' est un triangle
rectangle en A et qui vérifie AC = AC'. % ‘ A C

@ En appliquant le théoréme de Pythagore dans le triangle ABC’, montre que BC = BC'.

Le triangle ABC' est rectangle en A, donc d'apres le théoréme de Pythagore, on a:

Or, AC' = ......... donc, BC'* = AB? + ....... = e Onaainsi: BC'* = .........

Puisque BC et BC' sont deux nombres ..................c.....,alors BC = ...... ....

@ Démontrer que (AB) 1 (CC'). Que dire alors de l'angle BAC ?

: - B
Je sais que BC = ...... , cela signifie que B est
e (@ laméme ..o ) de C et C' .
Or, si un point est .......ccccccevcvrrrcesennen.. des extrémités d'un
segment, alors il appartient ala ... de ce & 7y

segment.
Donc, B appartient la .....cccvcecceccvccvcicereerreneeneene. de [CC'1.
De plus, AC' = AC donc A appartient également 1 .........cccvevcivccrcesencsvrnee. de [CC' .
Par conséquent, la droite (AB) estla ............ccooeeee.ee... de [CC'].
Or,la ... d'Un segment est unaxe de ... de ce segment.
Donc, C' estle ......ceceeeereeran.. de C par rapport & (oo . .o ).
Je sais que : BAC' = ... ..
Or, la symétrie axiale conserve les mesures des ... .
Onaalors: BAC = .cccc.= v eer ..
® Que peux-tu dire du triangle ABC ?

Puisque BAC = ......... , le triangle ABC St ... €N

/4
I

Propriété (démontrée) : La réciproque du théoreme de Pythagore

Si dans un triangle, le carré de la longueur du coté le plus ................................ est
.................. dla ... des carrés des longueurs des ... .
e e, @lOrs ce friangle est . €t adimet

ce plus grand cOté COMME ...
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Exemple :
Enoncé : MNP est un triangle tel que MN = 73 cm ; NP = 55 cm et PM = 48 cm.
1 Démontrer que MNP est un triangle rectangle.

)JC Une figure a main levée aide a visualiser le probleme.

n
Si ce triangle est rectangle, [MN] est son hypoténuse
car c'est le cdté le plus long.

48 cm

»
Rédaction 22 em o)
Dans le triangle MNP, [MN] est le c6té le plus long. ‘g
On calcule séparément : :Z
D'une part, MN? = ... ... 2= ... <
D'autre part, PM? + PN? = ... ... 24 2= .. + e = e

On constate que : MN?  PM? + PN?

D'aprés la ............ccoocecesnn.... du théoreme de Pythagore, le triangle MNP est rectangle en P.

Bilan méthode| Critéres de réussite pour vérifier si un triangle est rectangle ou non

® Si non disponible, je fais une figure a main levée du triangle, j'indique le nom des sommets et
des longueurs données.
@ Je repere le coté le plus long et j'écris « Dans le triangle ..., [........] est le c6t€ le plus long. »
® Je calcule séparément :
o le carré de la plus grande longueur
o la somme des carrés des longueurs des deux autres cotés
@ J'écris « Je constate que : » et compare les deux résultats obtenus.
® Je conclus « D'apres la réciproque du théoréme de Pythagore, le triangle ... est rectangle en
..» en cas d'égalité ou « D'apres la contraposée du théoréme de Pythagore, le triangle ...
n'est pas rectangle. » dans le cas contraire.
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